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                                                      :  ول  الموضوع ال                                    
   ن)  4  :(  التمرين الول

O)في المستوي المركب المزود بمعلم متعامد و متجانس  ; u⃗ , v⃗  التيC و A , B نعتبر النقط (
Z   :لواحقهاعلى الترتيب A=1−i ,Z B=−1+i   وzC=√3(1+i)                          

Zأكتب  /1           A  ,Z B  وzC.على الشكل السي 

      أ)أحسب الطويلة و عمدة للعدد المركب:/2          
zB− z A
zC−z A

 

ABC               ب)حدد طبيعة المثلث 

 معيناABCD بحيث يكون الرباعي D/عين لحقة النقطة 3          
          4/T  التحويل النقطي الذي يرفق بكل نقطةM من المستوي لحقتها z النقطةM   ذات'
zاللحقة  z: حيث' '=(−1+i) z+1−3 i

 و عناصره المميزةT                أ) عين طبيعة التحويل 
T               ب) استنتج طبيعة التحويل  oT .و عناصره المميزة

  ن)  7  التمرين الثاني:(
g   ب  : ]∞+;1−[ من المجال x الدالة العددية المعرفة من أجل g/لتكن 1 (x)=x2+2x+ln(x+1)

 .
     أ) أحسب 

lim
x→−1
x>−1

g (x )
limو 

x→+∞

g ( x)

∞+;1−[ من المجالx    ب) بين أن من أجل كل g فإن:] ' (x )=
1+2( x+1)2

x+1واستنتج

. و شكل جدول تغيراتهاgاتجاه تغير الدالة
g     ج)أحسب g  و  استنتج إشارة(0) ( x)  حسب قيم  x

2/fب :]∞+;1−[ هي الدالةالعددية المعرفة على المجال   f (x)=x−1−
ln(x+1)
x+1 نسمي C f 

O)تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس  ; i⃗ , j⃗ ).
 أ) أحسب      

lim
x→−1
x>−1

f ( x)
ثم فسر النتيجة بيانيا

lim    ب)باستخدام النتيجة 
x→+∞

et

t
limبرهن أن ∞+=

u→+∞

lnu
u

=0

lim    ج)استنتج 
x→+∞

f (x )

lim     د)أحسب 
x→+∞

f (x )−( x−1)و استنتج وجود مستقيم مقارب مائل (Δ) للمنحني C f

C و (Δ))أدرس الوضع النسبي بينه      f

f:  و أن ]∞+;1−[ قابلة للشتقاق على المجال f/      أ) بين أن 3 ' (x)=
g(x)

(x+1)2

  ثم شكل جدول تغيراتهاf       ب) استنتج اتجاه تغير الدالة 



C      ج)بين أن المنحني  fيقطع المستقيم ذي المعادلة y=2في نقطة فاصلتها محصورة بين  
3,4 و 3,3

C/أرسم 4 f

∞+;1−[ على المجالf/أوجد دالة أصلية للدالة5 [

                                                                                                                      

  ن)  4  التمرين الثالث:(
;O)الفضاء منسوب إلى معلم متعامد و متجانس  i⃗ , j⃗ , k⃗) نعتبر النقط D ,C ,B , Aحيث:A⃗D(1;5; 2),

B⃗D (0;7 ;3)  ,C⃗D (1 Cو (7;3−; (2;8;−4).
D/بين أن النقط 1 ,B , A.تعين مستويا 
CD)/بين أن المستقيم 2 (ABD) يعامد المستوي  (

3/I المسقط العمودي للنقطة C على المستقيم (AB)

CDI) يعامد المستوي (AB)       أ)بين أن المستقيم  )

CDI)      ب)عين معادلة للمستوي  (AB) و اكتب تمثيل وسيطيا للمستقيم (

I      ج)استنتج إحداثيات النقطة 

.ABCD استنتج حجم رباعي الوجوه  AB وDI , CD/أحسب الطوال4

(حجم رباعي الوجوه= 
1
 الرتفاع)x مساحة القاعدة 3

  ن)  5  التمرين الرابع:(
 في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و 

O)متجانس  ; i⃗ , j⃗) مثلنا المستقيمين :
(D): y=xو (D ' ) : y=

1
3
x+
23
27

 
  وuo=4: المعرفة ب n∈ℕ(un)عتبر المتتالية ن

un+1=
1
3
un+

23
nمن أجل كل عدد طبيعي 27

 )أنقل الرسم ثم أنشئ على محور الفواصل1
 u0,u1,u2,u3الحدود  

 برهن بالتراجع أن من أجل كل عدد طبيعي)2
nلدينا:un⩾

23
18

 واستنتج أنها متقاربة ثم احسب نهايتهاℕمتتالية متناقصة تماما على (un))بين أن المتتالية  3
v))نعتبر المتتالية 4 n) المعرفة علىℕ ب:vn=un−

23
18

v)أ)بين أن المتتالية n)هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الول ثم كتابة عبارة حدها العام 
nبدللة 

 .Sn=u0+u1+u2+...+un ثم أحسب المجموع nبدللة unب)إستنتج عبارة الحد العام 
    

                                 انتهى الموضوع الول
2

                                                                                          



  الموضوع الثاني                                                        
   ن)   4  التمرين الول:(

z2−√2  المعادلة :ℂ)حل في مجموعة العداد المركبة 1 z+1=0.  
O))نزود المستوي المركب بمعلم متعامد و متجانس 2 ; u⃗ , v⃗    ذات C وA, Bنعتبرالنقط  (

Z  :   اللواحق A=
1+i

√2 ,  Z B=Z̄ Aو  ZC=Z A+Z B .                      

Z          أ)أكتب على الشكل السي العداد المركبة  A , Z Bو 
Z A
Z B

.

A         ب)عين لحقة كل من  '  ,B C و'  على الترتيب بالدورانCو  A  ,B صور النقط '
 و زاويتهOالذي مركزه

π
4

'OA         ج)بين أن الرباعي  C ' B  مربع'
z−z∣: حيثzمن المستوي ذات اللحقة M مجموعة النقط (Δ))نسمي 3 A∣=∣z− zB∣

هو محور الفواصل (Δ)        أ)بين أن 

)      ب)بين أن حلي المعادلة: z− z Az− zB )
2

=i(ل يطلب حساب الحلين).عددان حقيقيان 

  ن)  5  التمرين الثاني:(
;O)الفضاء منسوب إلى معلم متعامد و متجانس  i⃗ , j⃗ , k⃗) لتكن النقط A(3;0 ;0) , B(0   و(0;4;

C (2;2 ; 2)

C)بين أن النقط 1 ,B , Aليست في استقامية و أن الشعاع n⃗(
4
3

: ناظمي على كل من الشعاعين (1−

A⃗Bو A⃗C 
Cالذي يشمل النقط   (P))أكتب معادلة ديكارتية للمستوي 2 ,B , A

6:) أ)بين أن 3 x−8 y+7=0  هي معادلة ديكارتية للمستوي(P ' M مجموعة النقط  ( (x ; y ; z)من 
AM=BM:الفضاء حيث

2:بين أن  ب)  x−4 y−4Z+3=0  هي معادلة ديكارتية للمستوي(P ' ' M مجموعة النقط ( (x ; y ; z)

  AM=CM:من الفضاء حيث
P)بين أن المستويين  ' P)و ( ' '  يطلب إعطاء تمثيل وسيطي له(D) يتقاطعان وفق مستقيم (

 .ABCمركز الدائرة المحيطة بالمثلث Ω)أحسب إحداثيات النقطة 4
  ن)  4  التمرين الثالث:(

=un+2 و u1=2 وuo=1 المعرفة ب  :n∈ℕ(un)نعتبر المتتالية 
4
3
un+1−

1
3
unو نعتبر المتتالية  (vn)n∈ℕ 

vn=un+1−unالمعرفة  كما يلي:

v1  و v0)أحسب1         

 متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها(vn))برهن أن 2         
S المجموعn)    أ)أحسب بدللة3          nحيث :S n=v0+v1+v2+…+vn−1

=n:un               ب)برهن أن من أجل كل عدد طبيعي 
3
2 [1−( 13)

n

]+1
           3 متقاربة.             (un)          ج)بين أن     

                                                            



  ن)  7  التمرين الرابع:(
g: ب ℝ الدالةالعددية المعرفة على gلتكن  (x)=2−xe x

ثم شكل جدول تغيراتها gأدرس اتجاه تغير الدالة )1
gبين أن المعادلة )2 (x)=0 تقبل على ℝ حل وحيدا α0,8 : حيث<α<0,9

gاستنتج إشارة )3 (x) على ℝ

f : بℝ الدالةالعددية المعرفة على fلتكن )4 (x)=
2 x+2

e x+2
C نسمي  fتمثيلها البياني في  

O)المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس  ; i⃗ , j⃗) .
lim:بين أن )5

x→+∞

f (x)=0ثم فسر النتيجة هندسيا 
limأ)أحسب )6

x→−∞
f (x) 

C مقارب للمنحني y=x+1 ذا المعادلة (Δ))بين أن المستقيم          ب f ثم أدرس وضعية C f 
Δ)و (Δ)بالنسبة إلىكل من  ' Δ) حيث( ' y=x هو المستقيم الذي معادلته:(

fأحسب )7  ' (x)  و تحقق أن من أجل كل عدد حقيقيx: f ' (x)=
2g (x)

(ex+2)2

f)بين أن 8   (α)=α ثم شكل جدول تغيرات الدالةf

Δ) و  (Δ) أرسم كل من)9   ' Cو  ( f 
f: عدد حلول المعادلةm) ناقش بيانيا و حسب قيم الوسيط الحقيقي10 (x)= f (m)

                   

 انتهى الموضوع الثاني                                                                

. انتهى                                                                                                                            
                                                                                           

 مع التمنيات بالتوفيق                            
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