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سلسلة تمارين حول المتتاليات
التمرين الول:

(un)n∈ℕ متتالية حسابية حيث:u3=9وu10=23

nبدللة unثم اكتب عبارة الحد العام u0) أحسب الساس و الحد الول 1

حد من حدود المتتالية؟2012)هل العدد 2
Sn=u0+u1+...+un−1)أحسب المجموع 3
10200مساويا Snحتى يكون المجموع n)عين العدد 4

التمرين الثاني:
v)نعتبر المتتالية  n)n∈ℕ8:المعرفة بالعلقةu6=125u9)u6≠0(

q)أحسب الساس 1

limعلماأن: uoعين Sn=u0+u1+...+un)نضع :2
n→+∞

S n=150

un<10بحيث:n)عين أصغر قيمة للعدد الطبيعي 3
−3

التمرين الثالث:
aعين العداد الحقيقية  ,b , cالتي تحقق الشروط التية:

a ,b , c بهذا الترتيب هي ثلثة حدود متتابعة لمتتالية حسابية وb , c , aبهذا الترتيب  هي ثلثة حدود متتابعة لمتتالية 
a+b+c=30هندسية و 

التمرين الرابع:

(un)n∈ℕ متتالية هندسية أساسهاq:0حيث<q<1:و تحقق{
u2×u3×u 4=64

u2
2
+u3

2
+u4

2
=
1456
9

nبدللة un)أوجد عبارة الحد العام1

Sn=u0+u1+...+un−1 المجموع n)أحسب بدللة 2
التمرين الخامس:

:البرهان بالتراجع على صحة القضايا التالية:المطلوب

=n:2+7+12+...+(2+5n))من أجل كل عدد طبيعي 1
5n2+9n+4

2
7قابل للقسمة على 43n+2+36n+1×2)من أجل كل عدد طبيعي يكون العدد2

=u1:  المعرفة ب(un))لتكن المتتالية3
1
=un+1و 2

1
2
(un

2
من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم (1+

1 و من العلى بالعدد0 محدودة من السفل بالعدد(un)بين أن المتتالية

التمرين السادس:
v)نعتبر المتتالية  n)n∈ℕ:  المعرفة بvo=α(α∈ℝ) 4     وvn+1=vn+9

v)حتى تكون المتتالية α)عين 1 n)متتالية ثابتة
α=4:نفرض في كل ما يأتي

v1,v:)أحسب الحدود2 2,v3
nun=vn−3من أجل كل عدد طبيعي :n∈ℕ(un))نعرف المتتالية 3

n بدللة un هندسية يطلب كتابة عبارة حدها العام(un)    أ)بين أن المتتالية

nبدللة vn    ب)استنتج عبارة الحد العام 

Sn=u0+u1+...+un:   ج)أحسب المجموع
π:أحسب المجموع   د) n=u0+4u1+4

2u2...+4
nun

u0×u1×u2   ه)أثبت أن  ...×un=(
1
2
)
n(n+1)

التمرين السابع:

=un+1 و uo=1: المعرفة ب n∈ℕ(un)عتبر المتتالية ن
un+8

2un+1
 .

.u3وu1 u2:)أحسب الحدود 1
1



؟(un).ماذا تخمن عن تقارب المتتالية (un))مثل بيانيا الحدود الربعة الولى للمتتالية 2

=vn : ب nالمعرفة من أجل كل عدد طبيعي(vn))لتكن المتتالية 3
un−2

un+2
 ثم بينv3وv1وv0أحسب الحدود 

.n متتالية هندسية يطلب كتابة عبارة حدها العام بدللة (vn)أن المتتالية
.هل التخمين كان صحيحا؟(un))أدرس تقارب المتتالية 4

التمرين الثامن:
(un) و(v n) متتاليتان عدديتان معرفتان من أجل كل عدد طبيعيnكما يلي:

{
u0= 2

un+1=
3un+2 vn
5

}  و 
v0= 3

vn+1=
2un+3vn
5

.

.v2و u1,u2,v1دود )أحسب الح1
 متتاليةwnبرهن أن المتتالية .wn=vn−un:  بn المعرفة من أجل كل عدد طبيعيwn)نعتبر المتتالية2

wnأحسب نهاية nهندسية يطلب كتابة عبارة حدها العام بدللة 

.متجاورتان(vn)و (un))بين أن المتتاليتين 3

t)نعتبر المتتالية 4 n المعرفة من أجل كل عدد طبيعيn :بt n=un+vn بين أن المتتاليةt nاستنتج ثابتة و 
.(vn)و (un)نهاية كل من 

التمرين التاسع:

(un)n∈ℕمتتالية عددية معرفة كما يلي:un=∫
n

n+1

e−x+1dx

n:un>0)أثبت أن من أجل كل عدد طبيعي 1

nبدللة un)أحسب2

qو أساسهاu0 هندسية يطلب تعيين حدها الول (un)بين أن المتتالية)3

∫=Snو بين أن nبدللة Snأحسب Sn=u0+u1+...+un)نضع :4
0

n+1

e− x+1dx

التمرين العاشر:
nعدد طبيعي غير معدوم.

}:ذات الحدود الموجبة و المعرفة كما يلي(un)نعتبر المتتالية العددية 
u0= e2

un=√u n−1e

v)و لتكن المتتالية العددية n) المعرفة من أجل كل عدد طبيعي n:بvn=
1+lnun
2

vثم بدللة un−1بدللة vn)أكتب 1 n−1
v))استنتج طبيعة المتتالية2 n)و عرف حدها الول و أساسها 
v) عبارة الحد العام)أكتب3 n) ثمun بدللةn

v)و(un))أدرس تقارب المتتاليتين 4 n)

التمرين الحادي عشر:

(un)من أجل كل عدد طبيعي ة معرفة عددية متتالي nكما يلي:

{
u0= 1

un+1=
un−1

2
  

u3وu1,u2دود )أحسب الح1

v))نعتبر المتتالية2 n)المعرفة من أجل كل عدد طبيعي  ب :vn=un+α حيثαمعدد حقيقي غير معدو  
v)حتى تكونعين قيمة العدد  n)متتالية هندسية.

v)بين أن المتتالية nvn=un1)نضع الن من  أجل كل عدد طبيعي 3 n) متتالية هندسية يطلب تعيين
    v0                             2أساسها و حدها الول



nبدللة unثم استنتج عبارة الحد العام nبدللة vn)أكتب 4

Sn=v0+v1+v2+...+v)أحسب المجموع 5 n ثم استنتج المجموعS ' n=u0+u1+u2+...+un

Πn=vo)نضع 6
2
+v1

2
+...+vn

∞+إلى nلما يؤؤل Πnأحسب نهاية 2

التمرين الثاني عشر:

متجانس في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و 
(O ; i⃗ , j⃗) مثلنا المستقيمين (D): y=xو 

(D ' ) : y=
2
3
x+
1
3

 
  وuo=8: المعرفة ب n∈ℕ(un)عتبر المتتالية ن

un+1=
2
3
un+

1
nمن أجل كل عدد طبيعي 3

)أنقل الرسم ثم أنشئ على محور الفواصل الحدود  1

 u0,u1,u2,u3

nبرهن بالتراجع أن من أجل كل عدد طبيعي )2

un1:لدينا

ℕمتتالية متناقصة تماما على (un))بين أن المتتالية  3

v))نعتبر المتتالية 4 n) المعرفة علىℕ

vn=un−1:ب 

v)أ)بين أن  n) هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الول ثم كتابة عبارة حدها العام بدللةn

متقاربة      (un)ثم بين أن المتتالية nبدللة unب)إستنتج عبارة الحد العام 
Sn=v0+v1+v2+...+vالمجموع nج)أحسب بدللة  n ثم استنتج المجموعSn=u0+u1+u2+...+un
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